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qiia  Problematum  quae  agunt  de  inveniendis  trianguli  aequHateri, 
item  fegmenti  circuli  areis ,   datae  a  Columella  (de  re  ruftica  lib.  V, 

_....-  ..       ...     2,5  etV,  2,  9)  refolutiones  demonArantur.     -.     .  ^,     -^^..-m 

■f*^^. ■.»■■' >•'.■'»  •'    ■  -■  .V  _  ^'         ■^-•i.:^ 

..    -■     ■;-  .■    •;♦..■;■  .     ,        *»  •,■-...      ...    .;     .     ■;■ .    i5>>    ■.:;.■  ..',- 

Oi  trihus  panhus  lateribua  triquetrum  metiri  debueris,   Columella  (Y>^>^)  ^'^^ 
£priQulain  ut  fequaris  fuadet:        •        ' 

'„Eflo  ager  triangulus  pedum  'quoquoverfus  tricentorum.     Hunc  numerum 

in  fe  multiplicato.     Fiimt  pedum  nonaginta  millia.     Huius  fummae  partem 
*      tertiam  fumito ,  id  efl  triginta  millia.    item  fumito  decumam ,  id  eft  novem 

millia.    utramque  fummam  componito.     Fiunt  pedes  triginta  novem  millia. 

Dicemud  hanc  fummam  pedum  quadratorum  eflTe  in  eo  triquetro." 
Celeberrimus  Hambergerus,   ex  quo  lo,  Matth.  Gesnerus  *)  quaefierat:  an  pro- 
blematis  folutio  haec  a  Columella  propofita  demonftrari  pofHt?  huius  quaeilionis 
Qontendit  nuUam  dari  folutionem,  quia  aflertum  (quod  nempe  ^  atque  y^  Qi  I&~ 

^i^ii-""'*?.'"!'??','.''^'- .'■:•'  •  '-.■'■:.-.     '.'■.•■.■•i    , -i.^^  ,* 


♦)  vid.  ScriptdmlkWt.  v^t)l*f.  cur.  I.  M.  Gesn^fo.   Lipf.  1755.  Tomyi.  W^OTB. 
item  Scriptt.  x.  r.  irmi  lat.  ed.  I.  Gotd.  Sdbueider.  Lipf.  1794.  Tom.  11.  Tart.  U.  P.  242. 

-     ■'■;    '   .--■■      ■ "  ::  «r ':.*-'-'.•  .^.■.  :       "•>&/  ■     '   ' 


W-    -  .  *•     -.    -^- i' •'•-■■' C..  ■.■■  .r-  -■'    .   ■#  ■    ^  ..  ^^  i, 

"■  ■  •;:■;■  V  >:v..-,>^.:'.V'^.;„--rC-,'-  ■f|-    ,  ■^ 


.■.^'•■"    ■"  ■-       '.J-'  N    :' ^v^vni^^        ■     •■■■-.•*  ■,..•'   .-ti^      t^    mk.  ,         -  Vt  ■    -■*>— jiii        ^ 


•'(i:*..^ -■.,-;*•.. 


teris  Ali  aequilateri  fint  areae  trianguli  aequales}  non  nifi  vero  eflfet  proxi- 
mum. 

Ego  vero  folutionem  a  Columella  propofitam  demonflrari  poflTe  contendo. 

Ut  demonftratio  dilucidior,  promptior  et  cognitu  facilior  fit,  quantitates  et 
datas  et  inveniendas  literis  alphabeti  infignibimus,  ac  repraefent^dbimus  e.  g. 
areani  triquetri  per  literam  ^,  latus  triquetri  aequilateri  per  literam  a,  latus 
duarum  dimenfionum ,  feu  latus  in  fe  multiplicatum  per  aa,  vel  a^. 

Quibus  literis  expreflTa  formula  ad  inveniendam  triquetri  aequilateri 
aream  a  Columella  propofitahaec  efl:  V  t^  fU 


« 


S    '   10 

;  j      s   Qu$un  autem  formulam  mutari  licet  fic:  .      i         .«!-  l<^i.i-',», 

'  ^=a^X|+«^XTV>  etporro  :        isfV.iV 

cum  fint-f  =  0,33385  ...  et -1^  =  0,1  i..'5 

u^=:a^X0,8S333  .  .   .  +  a'XO,l  '        .t        .  = 

=  a^X(0,33S33  +  0,l)  '         .     '■/ 

=  a^X0,43S3SS   ....  '  •■■'.- 

Quaeritur :  an  haec  formula  •        . 

^=a'X0,4S3SS  ....  'i 

det  in  rigore  geometrico  aream  trianguli  aequilateri?  ' 

Ut  inveniatur  area  trianguli  cuiuslibet ,  didicimns  ex  elementis  geometriae, 

1)  multiplicetur  bafis  per  altitudinemj  erit  productum  area  rectanguli  eiusdem 
bafeos  et  altitudinis  j  .  .   ,  ~ 

2)  productum  dividatur  bifariatn.     Ita  prodit  area  trianguli. 

Aliter :  Bafis  dimidia  multiplicetur  per  altitudinem ,  vel  bafis  per  altitudinem  di^  . 
midiam.     Factum  erit  area  trianguli. 

Pofitis  bafi  =  6 ,  altitudine  =  a,  .      .  ; 

aX&       a  h  .   ,    >    •> 

^^-^^-x^^^^x--  > 

2        2  '^a 

Priusquam  huius  problematis  refolutione,  quae  in  elementis  geometriae 
demonflratur ,  ad  trianguli  aequilateri ,  cuius  tantummodo  latera  data  funt  nu- 
meris,  aream  inveniendam  uti  poflTumus,  altitudo  quae  non  eH  data,  ratioci- 
nando  ex  bafi  aut  latere  trianguli  nobis  fupputanda  efl.  ,:  ■ 

Quodfi  ponamus  (cf.  Fig.  I.)  bafin  trianguli  aequilateri  ABz=.a,  altitudo  ' 
Ci3  erit  =  ^/a^— (^a^' ,  quod  ex  geometriae  elementis  faci^demonifoari  potefl. 

Hanc  autem  formulam  mutari  fic  licet:  '  »'^P(|5ri  -  *"         "' 


■'T. 


,  * 


'..i. 


'  'ih.,  •  ■■-■■'■/    ^  **  '  ' 

=  -;Xl,7320508  =  ax'-^^'      ■..■..■  ■/         " 

^    ,       >       !>PiW-  ,      "  =  aX0,8660254 

#;      .■'.'■'^'-'  ■'•      '  .   ;^         .  ^    ^0,8660254  ,,-  ,  .,    ■  ':  •  '-, 

p:  -j^'  =a*X0,4330127^- 

^^:        Quod  factum  fi  conferamus  cum  formula  quam  Columella  exhibet,  quis  eft,  qul 

non  perfuafum  fibi  habeat,  Columellae  formulam  rigori  geometrico  quam  proxi- 
r^^        mam  et  in  geometria  practica  cfle  maximi  momenti? 
^:      ■"         Dat  enim  Columellae  formula  tantummodo 
^y  a*X0,0003206  plus  quam  altera  formula. 

;^       Quae  differentia  quam  fit  leviffima,  intelliges,  ubi  pedibus  trecentis ,  quae  habent 
(^.       fingula  latera  triquetri  Columellae,    addideris  nonam  pedis  partem.     In^venies 
;K.V       enim,  pedes  tricentos  cum  nona  pedis  parte  fecundum  formulam  accuratiorem 
;%;       eandem  dare  aream ,  quam  daut  tricenti  pedes  fecundum  formulam  Columellae. 
p.'  Quis  autem  agrimenfor  eft,  qui  gloriari  audeat,   fe  in  metieuda  tricento- 

rum  pedum  linea  numquam  nona  pedis  parte  errafie  ? 


1'=; 


R  n. 

,  ■t'\,.,  Prohlematia  de  invenienda  fegmenti  circuli  area  hanc  dat  Columetta  {V,  2,  9)  rejo- 
?  ^  ■  ^  lutionem : 

1-^.'         V-  »Si  autem  minus  quam  femicirculus  erit  (fc.  ager),    arcum  fic  metiemur: 

■.^,         V^^Eflo  arcus ,  cuius  bafis  habeat  pedes  XVI,  latitudo  autem  pedes  IIII.     LatL- 

^        <  *y  tndinem    cum   bafi   pono.     Fit   utrumque   pedes   XX.     Hoc   duco  quater, 

'      *        Fiunt  LXXX.     Horum  pars  dimidia  eft  XL.     Item  fexdecim  pedum ,    qui 

;,    funt  bafis,   pars  dimidia  VIII.      Hi  VIII  in  fe  multiplicati  fiunt  LXIIII. 

%  Quartam  decimam  partem  duco ;    ea  eflScit  pedes  IIII.  paulo  amplius.  hoc 

adiicies  ad  quadraginta.   fit  utraque  fumma  pedes  XLIIII.      Hos   in   arcu 

\:.'M         quadratos  effe  dico." 

!p.^     "'De  huius  quoque  problematis  folutione  Harobergerus  *)  negat,  eam  usquam  dare 

■; }        veram  magnitudinem ,  nifi  ubi  chorda  fe  habet  ad  fagittam  ut  1 6  ad  4 ,   hinc  ne- 

^,-        que  demonflrari  pofie.  ..  ^ 


^  •      . ,:     •)  yij,  Script».  t^  f.,vettj.lat.  ed.  Gesner.  Tom.  I.  pag.  535  et  568 ;  item  Scriptt.  r.  r.  rett. 
lat.  ed.  Schneider.  l^.  II.  Fart.  II.  pag.  245. 

■■  r.^.   ■■:         •*  *» 


'  i^  "/*1K  -'•'•^?'  ■.■■  ■    .  ..  ' '  •      :  .  .  ■;  •'  '  .  .  pifi. 


t\rw\i\nn       3       /\f\iw#UN       *  ' 

Sed  errat  doctiflinius  vir,  qui  illa  Colutnellae  verba:  „Hoc  duco  quater," 
non  bene  intellexilTe  mihi  videtur.     Quae  verba  interpretor  fic : 

„Hanc  rummam  (fc.  pedes  XX)  multiplico  per  altitudinem ,  quae  eft  pe- 
dumllll."  .  .  -   '  >.=T     ! ./■  .j 

Nullam  aliam  huius  loci  interpretationem  admitti  poflTe ,  ex  demonfirfttione ,  quae 
fubfequitur ,  lucide  patebit. 

Denotatis  quantitate  chordae  feu  bafeos  per  c ,  fagittae  feu  altitudinis  per  «, 
area  fegmenti  per  j4,  ex  Columellae  praefcriptis  emanat  ad  inveniendam  feg^ 
menti  cujuslibet  aream  formula  haecce :  •■''-    '■  ■'■■■. 

._{c+s)s     ucy  :        •     '•         •...;i;^^: 

Hanc  fi  formulam  accurate  atque  geometricis,  ut  ita  dicam,  oculis  perfcrutemur 
et  membratim  fecemus,  mox  perfuafiflimum  nobis  erit,  Columellam  aut  alium 
quempiam  huius  formulae  auctorem ,  fegmentum  circuli  confideraflfe  quafi  trape- 
zium,  cuius  bafes  parallelae  fint  chorda  altera,  altera  fagitta  et  cuius  altitudo  fa- 
gitta  fegmenti  (cf .  Fig.  II) ;  tunc  autem  quum  aream  fegmenti  paululum  iufto  mi- 
norem  invenerit,  fupplementum  quoddam  adiecifTe.  Secunda  formulae  pars,  in 
qua  invenimus  numerum  14,  fignificat,  auctorem  primam  formulae  partem  cum 
Archimedis  refolutione  problematis,  ex  data  diametro  femicirculi  invenire  aream, 
comparafle.      Faciamus  idem  quod  auctor  nofler  fecit.     Comparemus  formulam 

bf^  '    4-^ —  cum  illa,    quam  Archimedes  docuit  ad  inveniendam  femicirculi 

£2  21  t       ■    ■      r     «   1    ' ' 

aream ,  quae  eft  I .  (I  <?)* .  y = (f  £?)' .  — . 

Pofitis  chorda  c  aequali  diametro  d  et  fagitta  s  =  femidiametro  ^dy    for- 

(C  +  s)  S  .       {d.i  d)     _    ^  T     y    I     T    72 

mulam  ^ mutemus  m .fdz^-^d-f-fd. 


2  2 

'  auferamus  ab  arf>a  femirirculi  (IL  d\^ .       ^ 


22 
Quod  fi  factum  ^d^-\-^d^  auferamus  ab  area  femicirculi(|  d)* .  — ,  habe- 


bimus  '  .    i  r.  .  .'      W 

©  0  ■  .4i 


=(i^'[y-._i]=(i<o{^-|] 


.a:/«.*' 


-^j 


v^  ■ 

.5'»*,-  .      '•  . 

Hinc 

*h>.  .■■...:■ 

i.;-:^4 

.  * 

Hincpatet,  factum  ex  formula  ^ ^J  |rf  non  dare  aream  femicirculi 

fed  defiderari  adhuc  fupplementum  ■^-~' 

..,„     Quum  vero,  fi  ad  fegmentum  refpiciamns,  J  repraefentet  chordam  c,  illi 

(cA-s\s  (\c)* 

primae  parti adhuc  fupplementum   — ,   ut  area  fegmenti  rectius  atque 

perfectius  exprimatur,  addendum  efle  adparet. 

Hoc  modo  illam ,  quam  habet  Columella ,'  ad  fegmentum  metiendum  for- 
mulam  exortam  fuifTe  cenfeo. 

Quae  cum  ita  fint,  quis  efl  qui  perfuafiflimum  fibi  non  habeat,  formulara 

illam  ^ +-^ — ,  quam  ex  formula  f-Cj^O**  V  V^°  invenienda  femicirculi 

area  ab  Archimede  data ,  exortam  vidimus ,  vice  verfa  ad  metiendum  femicircu- 
lum  applicatam  veram  femicirculi  aream  eflfe  daturam?  ' 

Sed  quaeritur :  an  huius  formulae  fieri  pofllt  applicatio  ad  inveniendas  mi- 
norum  fegmentorum  areas  ? 

Supputemus  ad  rigorem  geometricum  eorum  quae  maxime  funt  in  promtu 
fegmentorum  minorum  areas,  et  comparemus  harum  fupputationum  facta  cum 
factis ,  quae  e  Columellae  formula  producuntur. 

1.  Segmentum  cuius  area  fupputatu  eft  facillima,  efl  graduum  fexaginta  (conf. 
Fig.  III.) 
Ex  elementis  geometriae  meminiflTe  juvat,    inveniri  cuiuscunque  fegmenti  mi- 
noris  aream,   fi  ex  invefligata  fectoris  area  auferatur  area  triangiili  duobus  ra- 
diis  etfegmenti  chorda  comprehenfi;  refiduum  erit  fegmentum. 

a)  Area  fectoris  arcus  ^{f  ABCD  efl  fexta  pars  circuli  areae,   quae  eft 

^•T  f '  dV   22 

6)  Area  fegmenti  arcus  60"  ABD  eft=  ^^-^-^ A  ABC. 

6  •  7 

Cum  A  ABC  efl  aequilaterum ,   cuius  bafis  efl  -jt^,   area  eius  eft,  ut  fupra  de- 

monflratum,  =  (|cQ"X  0,4530127;  Ixinc  fequitur,  areani  fegmenti  eflfe 

^52?  =  ^i^^ —d  4'X  0,43301 27 
6.7 

.^  (|rf)'X[0,52S8095  —  0,4330127] 
=  (|^<i)*X  0,0907968. 
Quod  ut  factum  c^Bggyare  poffimus  cum  eo,  quod  formula  Columellae  dabit, 
invefliganda  nobis  eiHl^ttae  DE  quantitas,  i.  e.Jegmenti  altitudo. 

?       ■'►^  ■..•  '         Ti 
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J)E  aiiteni  eH=CD—  CE=  \d—  CE. 

Cum  A  yUiC  eiX  acriuilatcrum,    cuius  lutera  fiiigula  Cunt=zi^d,   eius  alti- 
tudo  CE,  ut  iain  fupra  deinoiiftratinn  ,  cft  =  f  (/XO, 8660254. 
Ergo  nE=  Id-  |f/X0,8660254 
=  i</[l —  0,8660254] 
=  |</X  0,1339745. 
Nunc  fiat  applicatio  ad  forniulam: 

„Area    fegnienti    ^BD  ==  ^^-tdl+^2jl. 

2  14 

In    nollro   lioc    cafu   cliorda  c  cfl  =  femldiametro  \d,     fagitta  s  autem  =i(Z 

X0,loo9745;  ergo 

.//i/9=0^^+^^-'^X°-'^^^^^^)V(../XO,i339745)  +  ^^X^-^)^ 

^.   ,.,[0,1339745  +  0,1339745^1      (i  </)' 

^*    -^  2  4.14 

,,   ,^o  [0,1339745  +  0,0179472]      ,,   ,.„     ^0,0357143 
=  Qdy +  (irf)-X  — - — 

=  (|c/J-  [0,1876360]  =  (-}t/)'X0,0938180. 
Hoc  factum  =  (1 '0'X; 0,0938 180  fi  comparcmus 

cum  illo  =  (I  r/}XO, 0907968,  quod  rigori  geometrico  magis  refpon- 
det,  invenimus 

Q ^yXO, 0030212  difTerentiam, 
qua  fecundum  Columellae  formulam  area  fcgmcnti  inventa  efl  maior. 

2.  lam  invefligcmus  fcgmenti ,  cuius  arcus  cll  90",  arcam.  (cf.  Fig.  IV.) 

(•  (/)^.22 
a)  Arca  fcctoris  ADBC  efl  quarta  pars  areae  circuli  = 


i}  Area  triquetri  rectanguli  ACB  cfl  = 


4.7 


2 

{\  (ly .  22 

c)  Ergo  area  fcgmenti  yJBD  =  — (t«^)'  •  i: 

=  (i''r-[if-i]  •  • 

=  ady.^%={idyx^ 

=  (I'0'XO,2857143 
Priusquam  lioc  factum  cum  facto,    quod  c  Cohimellae  formula  eruendum  erit, 
coiiiparari  potcft,  ct  chorda  yfB  et  fagitta  DE  invcfligcntur  oportet. 

Chorda  AB  cfl  hypotciiufa  triquetri  rcctanguli  ACB,    cuius   cathetus  efl 
utraquc  =  |  J  j  crgo  fecundum  theorema  pytliagoricum  hypotenufa 


JB  =  i^iuiy  +  ^ioy 

=  Id  /2  =  if/X  1,4142135 
fagitta  DE=zCD—CE=\d—  CE\ 

CE  autem  ell=  \/CB^-{\  ABJ = J  (i  d)» _ Ml><i 

=  /(i^O'-X[i-iJ=f^  /1 

=  ic?X0,707106. 
Ergo  M=f  fZ  — (f  £;xo,707106) 
=  i£/[l  —0,707106] 
=  1^X0,292893. 

Cumiambafi.s_^ii?  =  |(/X  1,4142135 
fagitta  /JA^=  1^X0,292893, 
pofitis  c  pro  AB^    et  «  pro  DE^   area  fegmenti  ABD ,  fecundum  formulani  Colu- 

mellae  i--~i-  +  i^-i-  erit 
2  14 

(|tiXl,4l42135  +  |</X0,292893),  f^^dxJAli  .  .  .y 

ABD  =  ^  2_i^_! ^lcZX  0,292893 +\^__£__^ 

2  1* 

=  Cl^O' [0)292893X0,853553]  +  (f^)'X0,0357l43 
=  C|t0'X[O,25  +  0,O357l43] 
=  Ci'0"'XO,2857l43 
Quod  factum  cum  fupcriori  accuratiflime  congruit. 

3.  Nunc  fupputanda  ell  area  fegtnenti  arcus  120  (cf.  Fig.  V). 

(t 'O^  •  22 
a)  Arca  fcctoris  arcus  120°efl  terlia  pars  areae  circuli  =  — -. 

'  ^  3.7 

h)  Area  trianguli  aequicruri  ACB  efl  aeqnalis  areae  ti-ianguli  aequilateri 
ACDi  quod  bafin  habet  femidiametrum  =  (|</)"X0,4330127.  Quod 
fic  demonftratur : 

Linea  CE  perpendiculariter  in  chordam  AB  demiffa  atque  ad  peripheriam 
ducta  et  chordam  AB  et  arcumy/£>i>'  et  aiigulum  ad  centrum  bilariam  fecat 
itautfiant^JE:=Z?ii',  AD  =  BD,  ^ylCD^^BCD^^eo";  confequenter 
AZi  ACD  et  BCD  funt  aequilatera  et  AAEC=ZlBEC=ABED=zA  ACD; 
ergo    I)  DE  =  EC 

II)  Zl  AEC  +  A  BEC=:A  JEC  +  ZJ  AED. 
A  ABC=/\  ACD  aequilatero. 

Quod  erat  demonflrandum. 

B2 


c)  Area  fegmenti  ABD  ell 

=  ^-^^  — (i./yX0,43S0127 
S  •  7 

^(l'^)^!  »04761 905  — 0,4330127] 

^Ci^^^XOjGHeoes 

Huius  facti  ut  comparatio  fleri  poflit  cum  illo  quod  e  Columellae  formula  eft  ex- 
fpectandum,  recordari  iuvabit 

I)  fagittam  fegmenti  DE  effe  =  C£ 

(quod  fupra  efl  demonflratum} 
=.\CD=.\{\d)  =  ld. 

II)  chordam  autem  yJB  efTe  =z2AE=.  ZBE 

=  f  cZXl;7320508,  quod  fic  demonflratur : 
AE=  !/^C—£C'  =  /(id)«— "(I .  i  dy 

=  /{{dyii-i]=id/^id.'^ 

,    ,        1,7320508         T    .     .  , 

=  f  «^X =f  (/X0,8660254 

ergo  2^^,   five^jB  =  f  rfXl»7320508 

Quod  erat  demonflrandum. 

Repraefentatis  chorda  per  c  et  fagitta  per  s,    area  fegmenti  ABD  inveni- 
tur  hoc  modo : 

2  '      14 

=  (|dXl>732O5O8-i-^t0irf        A^^Xl^SSOSOSN» 

^  14 

ABD=z{ldXi,7320508  +  0,5)ld+{idyji 
,^     .,        2.2320508    ,    ,.     .  , 
=  (f '^)  X ^ +  (f  fO  X0,0535714 

=  (1^)"  [0,5580127 +  0,0535714] 
=  (ffO'. 0,6115841 

Hoc  factum  (ffZ)^X0,61 15841  e  Columellae  formula 
comparatum  cuni  (frfj-^X 0,6 146068 

eft      (I  </)^X 0,0030227  minus. 
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Quibus  ex  demonftrationibus  patet,   adhibita  Columdlae  foriBuIa  inveniri 
aream  fegmenti  arcus  60°  =  (f  rf)*><Q,00302  maiorem 

90°     veram 
120°=(f  <^)*X0j00302  minorem 
180°     veram, 
ubi  facta  ex  hac  formula  comparaveris  cum  productls,  quae  oriuntur  ex  Archi- 
medis  pro  circulo  metiendo  formula  data,  pofita  diametri  ad  peripheriam  ratione 
ut  7  ad  22.     Quam  rationem  7:22,  etfi  non  fit  fatis  accurata,   his  in  demonftra- 
tionibus  et  fupputationibus  adhibere  non  dubitavi ,  quia  Columella  nullam  aliam 
peripheriae  ad  diametrum  rationem  cenfens  accuratiorem ,   hac  in  fupputationi- 
bus  fuis  ufus  eft. 

Denique  nobis  efl  perquirendum ,  quam  accuratum  fit  factum  exempli  a 
Columella  exhibitum.     Ducimur  hac  disquifitione  ad  problema: 

„Datis  chorda  et  fagitta,  feu  bafi  et  altitudine  fegmenti  invenireareameius." 
Ex  trigonometrie  planae  elementis  meminiflTe  iuvat,   quomodo  datis  radio  circuli 
et  quantitate  graduum  arcus  area  fegmenti  inveniatur.     Repraefentatis  radio  per 
r,  quantitate  graduum  per  «,  et  area  fegmenti  per  u4,  efl 

,^=zf  r^(iyi —  fin/j)  aut,  fi  refpiciamus  ad  diametrum  d,  cum  r*  fit=^rf% 

^=i(TT.-fi"'')X^^  I) 

Pofitis  (cf.  Fig.  VI)  DF=d,  DE=f,  JB=c,  BEz=\ci  datis  *  et  c,  fuppu- 
tetur  dianietri  quantitas. 

Quod  fit  adhibita  proportione  continua  hacce : 
DE\BE=BE:EF, 
i.  e.  s:\c=.^c:d — s, 

{\cf 
confequenter  d  —  s  =  • 


s 


etJ=^  +  *    II) 

DE  autem  eft  =  CX)  —  CE=z  r  ~  r  cof  f  « 

=  r(l— coff«) 
aut  «  =  f  </(l  — cof  f /j) 

Pofito  quoto  —  =  /i    III)  erit 
d 

T   ,(i' — COfiTl)  -,  rr      \ 

A=fd^ __Lj=i(l_coff«) 

confequenter  2^  =  1  —  cof  |  n 
ergo  coff  «=  1  ~  2  A. 


Ex  his  fequitnr  f «  efle  arcum,  cuius  cofinus  ell  =  1  —  2h,  quod  brevita- 
tis  caufa  fic  clcnotandum : 

^«  =  Arc.cof(l — 2/Oj  confequenter  «  =  2  Arc.cof(l  —  2h)      IV) 
Ut  demonftratio  fit  dilucidior,  omnia  quae  fupra  dicta  funt,    coliigantur  in  i'egula 
fequenti ;  fecimdum  quam  tunc  Columeliac  exemphim  fupputandum  erit: 

„Datis  chorda  c  ct  fagitta  «,  inveftigetur  per  aequationcm  II)  diametros  d, 

fupputetur  deinde  ex  III)  quotus  h.     Quo  invento  conftituatur  arcus  n  ex 

IV)  et  denique  ope  I)  area  fegmenti  inquiratur." 
lam  ad  Cohimellae  exemplum  fiat  huius  regulae  applicatio.      Segmenti,   quod 
Cohimellae  in  exemplo  habet,  bafis  efl  pedum  XVI==c,  et  altitudo  pedum  qua- 

tuor  =5.     Scquitur  ex  II),  diametrum  c?  efre=: — f- 4=  16 +  4  =  20,  cxIII)/i 

=  ^^  =  }=0,2,  ergo2/i  =  0,4,  et  1  —  2/t=  1  —  0,4  =  0,6  *). 

Haec  cfl  (fecundum  IV)  quantitas  cofinus  cuius  arcum  tabulae  trigonome- 
tricae  dcfignant  =  53°  7'  48";  ergo 
«=2X53°  7' 48 
=  106°  15' 36" 
=  106,26° 
Dcnique  formulae  I)  haec  eft  apph*catio: 
logA/  =  2, 0263698 
+  log. 77  =  0,4971499 

2,5235197 
—  log.  180    2,2552725 


0,2682472;  cui  logarithmo  refpondct 
numerus  1,354587 
—  fin«  =  0, 960000 

0,894587,  ducatur  pars  octava 

0,111823,  multiplicetur  per  c/*  =  400 


*)  Si  in  formula  III)  pro  d  fubftituamus  ex  form.  II)  elus  valorem  i^ {-  s,  Labebimus 

7,=  J_c^.+5=r^Tqr^,  lnnc2/.  =  T7^etl-2A  =  — ^j^p^, 

Aillnbita  hac  formula  ,  nec  dlaraetro  nec  quoto  h  Intervenientibus,   «  ex  c  et  s  ipfis  in- 
veniri  poleft;   babebimus  enim  loco  IV)  banc   Re(|uationem  n  =  2  Arc .  cof  ^,  ^^     ' , ;   et 

poAlo  J  c  =  8 ,  5  =  4 ,  erit  n  =  2  Arccof .  gj^pjg 

=  2  Arc .  cof  0,6 ,   ut  fupra. 


j4=z  44,7292.     Ad  Columellae  vero  formulam  eft 

^=  44,5714,  confequenter 

Uifferentia  0,1578. 
DifFerentias ,  quas  dat  Columellae  ad  fegmenta  metienda  formula,   quam  minimi 
et   fere  nullius  efTe  momenti  in  geometria  practica,   perfuafiffimum  nobis  erit 
confiderantibus ,  differentias  illis  multo  maiores  exorturas  efle,   ubi  agrimenfor 
in  metienda  fegmenti  bafi  modo  paululum  erraverit. 

Igitur,  quod  demonflrandum  erat,  fcilicet:  / 

„  Columellam  problemata ,  quae  de  areis  et  triquetri  aequilateri  et  circuli 
fegmentorum  rainorum  inveniendis  agunt,  bene  et  fimpliciter,  nec  non  ad 
agrimenforum  ufum  fatis  accurate  refolvifl^e" 

his  paucis  demonftratum  eflTe  fpero. 
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